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Esercizio 1. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Si determini il punto di
intersezione tra la retta r e il piano π definiti da

S :

{
x− 2y = 0
3y − z = 0

T : x− y − 2z + 2 = 0.

Esercizio 2. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Sia r la retta di equazioni
cartesiane

r :

{
x+ 2z = 1

2x+ y − z + 1 = 0
.

e S il sottospazio affine passante perA(1,−1, 2) e di giacituraW =< (1, 2, 0), (−1, 3,−1), (−3, 4,−2) >.
Determinare S ∩ r e stabilire se S//r.

Esercizio 3. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni
parametriche e cartesiane del piano π passante per i punti A(−1, 1, 0), B(2, 1, 0) e C(2,−1, 1).

Esercizio 4. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni
parametriche e cartesiane del piano π passante per il punto A(−1, 1, 3), e parallelo al piano
2x− 2y + 2z − 50 = 0.

Esercizio 5. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni
parametriche e cartesiane del piano π passante per il punto A(−1, 1, 3), e parallelo al piano
passante per B(2, 2, 2) e di giacitura W =< (1, 0,−1), (4, 1, 2) >.

Esercizio 6. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Si determini l’equazione del
piano passante per P (0, 1,−1) e contenente la retta

r :

{
x− 2y + 4 = 0
x+ 3y − 2z = 1

.

Esercizio 7. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni
parametriche e cartesiane del piano π passante per i punti A(−1, 1, 0), B(0, 1, 0) e parallelo alla
retta

r :

{
x+ y − z = 0
x− 2y + 1 = 0

.

Esercizio 8. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni
parametriche e cartesiane della retta r passante per P (1, 0, 1) incidente alla retta

s :

{
x+ y − 2z = 0
x− 1 = 0

,

e contenuta nel piano π : 2x− y + z − 3 = 0.
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Esercizio 9. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare per quali valori
di t, k ∈ R il punto P (t, t− 1, k) è allineato con i punti A(−1, 1, 1) e B(−2, 1, 2).

Esercizio 10. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Stabilire se le rette r e t
definite da

r :

{
y + z − x+ 1 = 0

x+ 2z = 0
, t :

{
y + 3z − 1 = 0

y − 2x− z + 2 = 0

sono parallele. In caso affermativo, determinare le equazioni parametriche e cartesiane di un
piano che le contiene.

Esercizio 11. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Si consideri il fascio di
piani di centro la retta r definita da

r :

{
x+ 4y − 1 = 0
2y − z − 4 = 0

.

(1) Stabilire se esiste un piano del fascio parallelo ad uno dei seguenti piani:

π1 : 3x+ 6y + 3z + 100 = 0 x+ 2y − 3z + 187 = 0.

(2) Inoltre, determinare se esiste un piano del fascio parallelo alla retta s :

{
z = 2y

x− y + 2 = 0
.

In caso affermativo, determinare le equazioni parametriche e cartesiane di tale piano.

Esercizio 12. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni

parametriche e cartesiane di un piano passante per i punti A(1, 1, 0), B(1, 0,−2) e C(0, 0, 13). È
unico? Perché?

Esercizio 13. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni

parametriche e cartesiane di un piano passante per i punti A(1, 1, 0), B(1, 0,−2) e C(1, 3, 4). È
unico? Perché?

Esercizio 14. Sia fissato inA3(R) il riferimento standard R(O,B). Stabilire se la retta passante
per C(1,−3, 4) e di giacitura generata dal vettore v = (−1, 2,−3) è contenuta nel piano π1 :
2x+ y− 6 = 0 o nel piano π2 : x+ 2y+ z+ 1 = 0. In caso negativo, determinarne l’intersezione.

Esercizio 15. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Determinare le equazioni
parametriche e cartesiane della retta passante per D(1, 1, 1), e parallela ad entrambi i piani:
π1 : 2x+ y − 6 = 0 o nel piano π2 : x− 2y + z = 0.

Esercizio 16. Sia fissato in A3(R) il riferimento standard R(O,B). Stabilire per quali valori
di k le rette s e r definite da

s :

{
x− kz + 3 = 0
2y + 2z − k = 0

, r :

 x = 2t+ 1
y = −t t ∈ R
z = t− 2

sono sghembe. Per k = −4, determinare le equazioni parametriche e cartesiane del piano che
contiene r e s, se esiste.


