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Esercizio 1. Dare la definizione degli insiemi: SO(n,R) e GL(n,R). Dimostrare che GL(n,R) è
un gruppo rispetto alla moltiplicazione tra matrici. Stabilire se l’insieme SO(n,R) è sottogruppo
del gruppo GL(n,R).

Esercizio 2. Stabilire se ogni isometria lineare F : (V, g)→ (V, g) è diagonalizzabile. (Suggeri-
mento: considerare la matrice associata rispetto a certe basi e gli esempi studiati).

Esercizio 3. Sia fissato in A4(R) il riferimento standard R(O,B). Sia S il sottospazio affine
di A4(R) passante per A(2, 0, 0, 2) e di giacitura W1 =< (1, 0, 1, 1) >. Sia T il sottospazio affine
di A4(R) passante per B(0, 1, 1, 1) e di giacitura W2 =< (2, 0, 1, 0) >

(1) Determinare equazioni parametriche e cartesiane di S.
(2) Determinare equazioni parametriche e cartesiane di T .
(3) Determinare se T //S e T ∩ S e T ∨ S.

Esercizio 4. Sia fissato in A4(R) il riferimento standard R(O,B). Sia S il sottospazio affine
di A4(R) passante per A(2, 0, 0, 2) e di giacitura W1 =< (−1, 0, 2,−1) >. Sia T il sottospazio
affine di A4(R) passante per B(0, 1, 1, 1) e di giacitura W2 =< (2, 0,−4, 2) >

(1) Determinare equazioni parametriche e cartesiane di S.
(2) Determinare equazioni parametriche e cartesiane di T .
(3) Determinare se T //S e T ∩ S e T ∨ S.

Esercizio 5. Sia fissato in A4(R) il riferimento standard R(O,B). Sia S il sottospazio affine di
A4(R) passante per A(2, 0, 0, 2) e di giacituraW1 =< (1, 0, 1, 1), (0, 1, 1, 0) >. Sia T il sottospazio
affine di A4(R) passante per B(0, 1, 1, 1) e di giacitura W2 =< (2, 0, 1, 0) >

(1) Determinare dimensione, equazioni parametriche e cartesiane di S.
(2) Determinare dimensione, equazioni parametriche e cartesiane di T .
(3) Determinare se T //S e T ∩ S.
(4) Determinare dimensione, equazioni parametriche e cartesiane di T ∨ S.

Esercizio 6. Sia fissato in A4(R) il riferimento standard R(O,B). Sia S il sottospazio affine
di A4(R) definito da: {

2x+ y + 3z − w = 2
4x+ 2y + z + w = 0

(1) Determinare la dimensione di S.
(2) Determinare un sistema di equazioni parametriche di S.

Esercizio 7. Sia fissato in A4(R) il riferimento standard R(O,B). Siano A(−3, 0,−1, 0) e π! il
piano definito da: {

y − x = 2
y + z = 1

(1) Determinare le equazioni parametriche e cartesiane del piano π2 parallelo a π1 e passante
per il punto A.

(2) Determinare dimensione ed equazioni parametriche e cartesiane di π ∨ π2.
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