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Esercizio 1. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si consideri la
retta

r :

{
x = y − 2

2y + z − 1 = 0
.

Determinare la distanza di r:

(1) dal punto A(1, 1, 1);

(2) dalla retta s

{
y = x

2x+ z = 0
(dopo aver verificato che sono parallele);

(3) dal piano π : 2x+ z = 0 (dopo aver verificato che r e π sono paralleli).

Esercizio 2. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si considerino
le rette

r :

{
x− 2y + 1 = 0
y − z = 0

s :

{
x+ 1 = 0
y = 0

.

(1) Si determinino le rette parallele a r, incidenti a s e aventi distanza
√
2
2 dall’origine.

(2) Determinare la posizione reciproca di r e s.

Esercizio 3. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si determinino
le equazioni parametriche e cartesiana del piano passante per P (2, 1, 3) e ortogonale ai piani
π : 2x+ y + z = 0 e π′ : x+ 2y − z + 4 = 0.

Esercizio 4. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si considerino
le rette

r :

{
x = 0
y = 1

s :

{
y = 2

z + 1 = 0
.

(1) Verificare che r e s sono sghembe.
(2) Determinare la distanza e la retta di minima distanza tra r e s.

Esercizio 5. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si considerino
il piano π : x+ z − 1 = 0 e le rette

t1 :

{
x = 0
y = 1

t2 :

{
x = z

y − z + 1 = 0
.

Se esiste, determinare

(1) la retta r passante per l’origine, parallela a π ed avente distanza d = 1 da t1.
(2) la retta s passante per l’origine, parallela a π ed avente distanza d = 1 da t2.
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Esercizio 6. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si considerino
il piano π : x+ z + 4 = 0 e le rette

t1 :

{
2x+ z = 0
x+ y = 0

t2 :

{
1 + z = 0
x+ 2y = 0

.

Determinare le rette incidenti le rette t1 e t2 e avente distanza
√

2 da π.

Esercizio 7. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si determini
l’equazione della sfera tangente al piano π : x + y + z = 0 nell’origine ed avente centro sul
piano π′ : x− 2y − 1 = 0.

Esercizio 8. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si determini

l’equazione della sfera tangente ad r :

{
y + 2z = 0
x+ 1 = 0

in A(−1, 0, 0) e con centro su s :{
x− z = 0
y = 2

.

Esercizio 9. Sia fissato in E3(R) il riferimento cartesiano standard R(O,Bc). Si considerino
le rette

t1 :

{
y = 1

x+ z = 3
t2 :

{
x = 3
z = 0

.

(1) Determinare la retta r passante per P (1, 0, 0), tale che la retta t2 sia la retta di minima
distanza tra r e t1.

(2) Determinare la distanza tra r e t1.


